EGZAMIN LICENCJACKI (zadania otwarte)
21 lutego 2025 r.

Zadanie ]_ o Wyznacz przedziat zbieznosci szeregu potegowego
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Jesli nie potrafisz, to przynajmniej wyznacz promien zbieznosci (za 8 punktow).

Zadanie 2 e Wyznacz najmniejsza liczbe naturalna k, dla ktérej
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Zadanie 3 e Rozwiaz zagadnienie poczatkowe
({t)=xz(t)—1, 2(0)=0.

Zadanie 4: e Niech V bedzie przestrzenia liniowa wielomianéw stopnia nie wiekszego
od 4 o wspétezynnikach rzeczywistych. Definiujemy przeksztalcenie liniowe f:V —V
wzorem

fW(z))=z-W(z).

Udowodnij, ze zbiér wszystkich przeksztatcen liniowych g:V — V spetniajacych waru-
nek f=gog ma wiecej niz 10 elementéw.
Uwaga: Symbol ”o” oznacza ztozenie przeksztalcen: f(v)=g(g(v)) dla kazdego ve V.

Zadanie 5 e Rozstrzygnij, czy grupa permutacji S,, zawiera podgrupe izomorficzng
z Lo, jezeli:
a) (8 punktow) n=7,
b) (12 punktéw) n=6.

Zadanie 6 e W obiegu pienieznym Dakistanu znajduje sie 226 monet prawdziwych
(z ortem po jednej stronie i reszka po drugiej) oraz jedna moneta falszywa (z ortami
po obu stronach).

Otrzymalismy w prezencie monete przywieziong z Dakistanu i wykonaliémy nia 20 rzu-
tow. Okazalo sig, ze wypadly same orty.

Jakie jest prawdopodobienstwo wyrzucenia samych ortow, gdy rzucimy tg monetg
kolejne 4 razy?



