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Zadanie ]_ e Dana jest funkcja f:R — R okreslona wzorem
f(x)=In (9x2 + 1) :
Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych z, y zachodzi nieréwnosé

[f(2) = Fy) <3-[z—yl.

Zadanie 2 o Wyznacz najmniejszg i najwieksza wartosé¢ funkeji
f(z,y, 2) =222+ 2y + 2
na zbiorze
{(x, y,2): 2yt 22 =102 A 22y :9} .

Wyznacz wszystkie punkty, w ktorych wartosci najmniejsza i najwigksza sa osiagane.

Zadanie 3 e Rozwiaz zagadnienie poczatkowe
2 (t)=—z(t)+t, z(0)=0, 2'(0)=2.

Zadanie 4:. Niech V' bedzie przestrzenig liniowa nad ciatem liczb rzeczywistych
i niech wektory u,v,w,z €V tworza ukltad liniowo niezalezny. Udowodnij, ze wektory
u—+2v, u+3v+w, v+ 2w, w4 z tez tworzg uktad liniowo niezalezny.

Zadanie 5. Podaj przyktad pierécienia (R, +, ) przemiennego z jedynka (rézna
od zera) i takiego elementu a € R, ze a***'#£0 oraz a?"?> =0. Uzasadnij poprawno$¢
podanego przyktadu.

Zadanie 6. W urnie znajduje si¢ n kul, z ktérych jedna jest biata, a pozostate
n—1 to kule czarne. Losujemy z urny n-krotnie po jednej kuli, przy czym po kazdym
losowaniu wylosowana kula wraca z powrotem do urny (losowanie ze zwracaniem). Niech
P, bedzie prawdopodobienstwem, ze doktadnie dwa razy wylosowano kule biatg. Oblicz

lim P, .
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