-1- Wersja testu A 10 wrzetnia 2024 1.

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzymuje sie
odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktow.

1. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

5 3

a) /\x—45\+\x+55|dx:400 b) /]x—45]+]x+55|dx:300
1 0
6 4

¢) /|x—45\+|x+55\dx:700 d) /]x—45]+]x+55|dx:200
—1 2

2. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
10
f(l') — xlOO'ef

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f9(0)=900!/80! b) f®9(0)=800!/70!

c) f9(0)="700!/60! d) f69(0)=600!/50!

3. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktorych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.
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4. Podaj wartos$¢ granicy.

3n k 5n k

a) Jlnéozk2 53 = n2 b) lim > e =1n2
k=2n+1
on  k In13 m k In13
li = d) 1 —
) nggo,;kuw 2 ) ni@ok;mlku:sn? 2

5. Podaj w mozliwie prostej postaci takie wyrazenia A, B, C, D, aby dla
kazdej funkcji cigglej f:R?* — R zachodzita podana réwnosé.

V33 B D
a) / / (,y dydx://f(rcosgp, rsing) rdr dp
c

0 22 A
i t
A=0 B=n/3 C=0 p=_2F _ 5%
cos?p  cosyp

V3 2? B D
b) //fx y dydx—//f(rcosgp,rsinw)'rdfrdgo

0 ac

sin t

A=0 B=x/3 C= LA D =+/3/cosyp

cos2p  cosp

T B

1 D
c) // T,y dydx—//f(rcosw,rsingp)rdrdgp
0 22 A

i t
A=0 B—r/4 C—0 p_ Sinp _ tge
cos2p  cosyp
1 2 B D
d) //f(x y dydx://f rcosy, rsing) rdr dp
0 0 Ac
sin t
A=0 B=m/4 C= L) D=1/cosep

cos2p  cosyp
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6. Podaj taka liczbe rzeczywista a, ze liczba zespolona z podanej postaci
spelia réwnanie argz = 2arg(2+1).

a) z=1+ai, a=4/3 b) z=a+i, a=3/4

c) z=34ai, a=4 d) z=a+3i, a=9/4

7. Dla podanych liczb a i b wypisz w kolejnosci niemalejacej wartosci wla-

1 a 00
. , . . 1 2 0
sne (z uwzglednieniem krotnosci) macierzy 00 3 b
0 014
a) a=6, b=6, —-1,1,4,6 b) a=6, b=2, -1,2,4,5
c) a=2, b=6, 0,1,3,6 d) a=2, b=2, 0,2,3,5

8. Niech A=(0,0) i B=(1,2). Dla danego punktu C' podaj pole tréjkata
ABC.

a) C=(3,4), Papc=1 b) C=(0,5), Papc=>5/2

C> 02(5’0)’ PABC:5 d) 02(473)7 PABC:5/2
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9. Niech C(k) bedzie liczba idealéw w pierscieniu Z zawierajacych licz-
be 6*. Wowczas

a) C(5)=36 b) C(6)=49

¢) C(7)=64 d) C(8)=81

10. Zbiorem elementéw grupy jest zbior liczb rzeczywistych, a dziatanie
grupowe 70" jest okreslone wzorem xroy=x+y+ 16. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podaj element do niego odwrotny.

a) g=64, ¢ '=-96 b) g=8, ¢ 1=-40

c) g=4, g '=-36 d) g=2, ¢g'=-34

11. W urnie znajduje sie 9 kul z kolejnymi liczbami od 1 do 9. Losujemy
z urny dwie kule (losowanie bez zwracania). Niech P(n) oznacza prawdopo-
dobienstwo, ze suma liczb napisanych na wylosowanych kulach jest rowna n.
Podaj w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(16)=1/36 b) P(17)=1/36

¢) P(13)=1/12 d) P(15)=1/18

12. Zdarzenia losowe A i B sg niezalezne. Dla podanych prawdopodo-

bienstw P(A) i P(B) podaj P(AUB).
a) P(A)=P(B)=1/6, P(AUB)=11/36
b) P(A)=P(B)=1/3, P(AUB)=5/9

¢) P(A)=P(B)=1/4, P(AUB)=7/16

=

3

2
]

P(B)=1/5, P(AUB)=9/25
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W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzymuje sie
odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktow.

1. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

6 3
a) /yx—45|+yx+55|dx:7oo b) /]x—45]+]x+55|dx:300
-1 0
5 4
¢) /|m—45|—|—|w+55|dw:400 d) /|:1c—45|—|—]:v+55|d:v:200
1 2

2. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
10
f(l') — xlOO'ef

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f6(0)=600!/50! b) f(9(0)="700!/60!

c) O (0)=900!/80! d) [ (0)=800!/70!

3. Podaj zbior wszystkich wartoséci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktorych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.
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4. Podaj wartos$¢ granicy.

ook In13 o k

a) lim = b) lim =1n2
nﬂoo’;‘ k? _|_ 377/2 2 n%ookzgn:—‘rl k? 3 2
3n k m k In13
lim =1In2 d) L =
c) HLOO Z “ k2 +3n? n ) ”LIgOkZX:Ml k?+3n? 2

5. PodaJ w mozliwie prostej postaci takie wyrazenia A, B, C, D, aby dla
kazdej funkcji cigglej f:R?* — R zachodzita podana réwnosé.

1 2 B D
a) //f(x,y)dyda::A/C/f(rcosgo,rsmcp)rdrdgp

00
i t
A=0 B=m/4 C= s1n2cp — 8¥ =1/cosep
cos?¢p  cosyp

1 z B D
b) //f(x,y)dydxz//f(rcosgp,rsimp)rdrdgp

0 22 A cC

sine tgp

A=0 B=m/4 C=0 D=——=
cos?yp  cosyp

V3 B D

V3
c) / / f(z,y dyda:—//f(rcosgo,rsingp)rdrdgp
0 22 AcC

i t
A=0 B=x/3 C=0 i . 14
cos?p  cosp
V3 z? B D
d) //fx Y dydx—//f(rcosgp,rsingp)rdrdcp
0 ac
sin t
A=0 B=m/3 C= L) D=+/3/cosyp

cos2p  cosp
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6. Podaj taka liczbe rzeczywista a, ze liczba zespolona z podanej postaci
spelia réwnanie argz = 2arg(2+1).

a) z=34+ai, a=4 b) z=a+i, a=3/4

c) z=1+ai, a=4/3 d) z=a+3i, a=9/4

7. Dla podanych liczb a i b wypisz w kolejnosci niemalejacej wartosci wla-

1 a 00
. , . . 1 2 0
sne (z uwzglednieniem krotnosci) macierzy 00 3 b
0014
a) a=2, b=2, 0,2,3,5 b) a=2, b=6, 0,1, 3,6
¢c) a=6, b=6, —-1,1,4,6 d) a=6, b=2, -1,2,4,5

8. Niech A=(0,0) i B=(1,2). Dla danego punktu C' podaj pole tréjkata
ABC.

a) 02(5,0), PABC:5 b) 02(3,4), PABC:]-

C) 02(0,5), PABC:5/2 d) 02(4,3), PABC:5/2
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9. Niech C(k) bedzie liczba idealéw w pierscieniu Z zawierajacych licz-
be 6*. Wowczas

a) CO(7)=64 b) C(6)=49

¢) C(5)=36 d) C(8)=81

10. Zbiorem elementéw grupy jest zbior liczb rzeczywistych, a dziatanie
grupowe 70" jest okreslone wzorem xroy=x+y+ 16. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podaj element do niego odwrotny.

c) g=64, g '=-96 d) g=8, g¢g1=-40

11. W urnie znajduje sie 9 kul z kolejnymi liczbami od 1 do 9. Losujemy
z urny dwie kule (losowanie bez zwracania). Niech P(n) oznacza prawdopo-
dobienstwo, ze suma liczb napisanych na wylosowanych kulach jest rowna n.
Podaj w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(13)=1/12 b) P(16)=1/36

¢) P(17)=1/36 d) P(15)=1/18

12. Zdarzenia losowe A i B sg niezalezne. Dla podanych prawdopodo-

biefistw P(A) i P(B) podaj P(AUB).
a) P(A)=P(B)=1/6, P(AUB)=11/36
b) P(A)=P(B)=1/5, P(AUB)=9/25
¢) P(A)=P(B)=1/4, P(AUB)=7/16

d) P(A)=P(B)=1/3, P(AUB)=5/9
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W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzymuje sie
odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktow.

1. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

6 5
a) /yx—45|+yx+55|dx:7oo b) /]x—45]+]x+55|dx:400
—1 1
4 3
¢) /|m—45|—|—|w+55|dw:200 d) /|:1c—45|—|—]:v+55|d:v:300
2 0

2. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
10
f(l') — xlOO'ef

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f9(0)=900!/80! b) f(9(0)="700!/60!

c) f699(0)=600!/50! d) [ (0)=800!/70!

3. Podaj zbior wszystkich wartoséci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktorych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.
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4. Podaj wartos$¢ granicy.

6n k In13 ‘ 3n k

li = b) 1 ———— =1In2
RS Dy ) ) g e
™ L In13 5n k
c) li d) U =1n2

) ey %1;{;24_3”2 2 ) nLHc}ok;HkQ 3n?

5. Podaj w mozliwie prostej postaci takie wyrazenia A, B, C, D, aby dla
kazdej funkcji ciaglej f:R?* — R zachodzita podana réwnosé.

V33 B D
a) / / x,y dydx—//f(rcosgo, rsing) rdr dp
c

0 22 A
sin t
A=0 B==/3 C=0 D= f _ 8¢
cos?p cosyp
1 =z B D
b) //f(fﬂ,y)dydxz//f(rcosgp,rsimp)rdrdgp
0 22 A C
i t
A—0 B—m/4 C—o D— siney _ gy

cos2¢p  cosp

x? B D

1
c) //fac y dydx—//f(rcosgp,rsinw)rdrdgp
00 A

i t
A=0 B=m/4 o= TP _8¥ D=1/cosep
cos2p  cosyp
V3 z2 B D
d) //f(x,y)dydx://f(rcosgp,rsingp)rdrdcp
0 0 A C
sin t
A=0 B=x/3 C= v _8¥ D =+/3/cosy

cos2p  cosp
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6. Podaj taka liczbe rzeczywista a, ze liczba zespolona z podanej postaci
spelia réwnanie argz = 2arg(2+1).

a) z=3+ai, a=4 b) z=14ai, a=4/3

c) z=a+3i, a=9/4 d) z=a+1i, a=3/4

7. Dla podanych liczb a i b wypisz w kolejnosci niemalejacej wartosci wla-

1 a 00
. , . . 1 2 0
sne (z uwzglednieniem krotnosci) macierzy 00 3 b
0014
a) a=6, b=6, —-1,1,4,6 b) a=2, b=6, 0,1, 3,6
c) a=2, b=2, 0,2,3,5 d) a=6, b=2, -1,2,4,5

8. Niech A=(0,0) i B=(1,2). Dla danego punktu C' podaj pole tréjkata
ABC.

a) 02(0,5), PABC:5/2 b) 02(3,4), PABC:]-

C> 02(5’0)’ PABC:5 d) 02(473)7 PABC:5/2
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9. Niech C(k) bedzie liczba idealéw w pierscieniu Z zawierajacych licz-
be 6*. Wowczas

a) CO(7)=64 b) C(5) =36

¢) C(8)=81 d) C(6)=49

10. Zbiorem elementéw grupy jest zbior liczb rzeczywistych, a dziatanie
grupowe 70" jest okreslone wzorem xroy=x+y+ 16. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podaj element do niego odwrotny.

a) g=64, ¢ '=-96 b) g=4, ¢ '=-36

c) g=2, g 'l=-34 d) g=8, g¢g1=-40

11. W urnie znajduje sie 9 kul z kolejnymi liczbami od 1 do 9. Losujemy
z urny dwie kule (losowanie bez zwracania). Niech P(n) oznacza prawdopo-
dobienstwo, ze suma liczb napisanych na wylosowanych kulach jest rowna n.
Podaj w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(17)=1/36 b) P(16)=1/36

¢) P(13)=1/12 d) P(15)=1/18

12. Zdarzenia losowe A i B sg niezalezne. Dla podanych prawdopodo-

biefistw P(A) i P(B) podaj P(AUB).

a) P(A)=P(B)=1/6, P(AUB)=11/36
b) P(A)=P(B)=1/4, P(AUB)=17/16

¢) P(A)=P(B)=1/5, P(AUB)=9/25

d) P(A)=P(B)=1/3, P(AUB)=5/9
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W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzymuje sie
odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktow.

1. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

5 4

a) /\x—45\+\x+55|dx:400 b) /]x—45]+]x+55|dx:200
1 2
3 6

¢) /|x—45]+|x+55]d:€:300 d) /]x—45]—|—]x+55|dx:700
0 -1

2. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
10
f(l') — xlOO'ef

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f9(0)=900!/80! b) £699(0)=600!/50!

c) G (0)=800!/70! d) f9(0)="700!/60!

3. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktorych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.
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4. Podaj wartos$¢ granicy.

. 3n k ) m k In13
a) T}Lnoloz k2 13n2 =In2 b) Jingok;rl K2+3n2 2
5n k 6n k In13
li — =1In2 d) U =
C) nggok:;+l kQ +3n2 n ) ng{olokz::l k? +3n2 2

5. Podaj w mozliwie prostej postaci takie wyrazenia A, B, C, D, aby dla
kazdej funkcji cigglej f:R?* — R zachodzita podana réwnosé.
V3 V3 B D
a) / / (,y dydx://f(rcosgp, rsing) rdr dp
c

0 a2 A
sin t
A=0 B=m/3 C=0 p=_"2F _ 5%
cos?p cosyp
1 z2 B D
b) //f(:v Yy dydx://f rcosy, rsing) rdr dy
00 A C
sin t
A=0 B=m/4 C= ;P — 8¥ D=1/cosp
cos?p cosyp
V3 z? B D
//f x,y dydx—//f rcosy, rsing) rdr dp
00 A C
sin t
A=0 B=m/3 C= L) D =+/3/cosyp

cos2¢p  cosp
B

1 =z D
//f x,y dydx—//f(rcosgp, rsing) rdr dp
0 A C

x2

sin t
A=0 B=m/4 C=0 p= 1Y _ 8%
cos2p  cosyp
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6. Podaj taka liczbe rzeczywista a, ze liczba zespolona z podanej postaci
spelia réwnanie argz = 2arg(2+1).

a) z=1+ai, a=4/3 b) z=a+3i, a=9/4

c) z=a+i, a=3/4 d) z=3+ai, a=4

7. Dla podanych liczb a i b wypisz w kolejnosci niemalejacej wartosci wla-

1 a 00
o , . . 1 2 0
sne (z uwzglednieniem krotnosci) macierzy 00 3 b
0 014
a) a=6, b=6, —-1,1,4,6 b) a=2, b=2, 0,2,3,5
¢c) a=6, b=2, —-1,2,4,5 d) a=2, b=6, 0,1,3,6

8. Niech A=(0,0) i B=(1,2). Dla danego punktu C' podaj pole tréjkata
ABC.

a) 02(5,0), PABC:5 b) 02(3,4), PABC:]-

C) 02(4,3), PABC:5/2 d) 02(0,5), PABC:5/2



-4 - Wersja testu D 10 wrzegnia 2024 1.

9. Niech C(k) bedzie liczba idealéw w pierscieniu Z zawierajacych licz-
be 6*. Wowczas

a) C(5)=36 b) C(8)=81

¢) C(6)=49 d) C(7)=64

10. Zbiorem elementéw grupy jest zbior liczb rzeczywistych, a dziatanie
grupowe 70" jest okreslone wzorem xroy=x+y+ 16. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podaj element do niego odwrotny.

a) g=64, ¢ '=-96 b) g=2, ¢ l=-34

c) g=8, g '=-40 d) g=4, ¢ '=-36

11. W urnie znajduje sie 9 kul z kolejnymi liczbami od 1 do 9. Losujemy
z urny dwie kule (losowanie bez zwracania). Niech P(n) oznacza prawdopo-
dobienstwo, ze suma liczb napisanych na wylosowanych kulach jest rowna n.
Podaj w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(13)=1/12 b) P(16)=1/36

¢) P(15)=1/18 d) P(17)=1/36

12. Zdarzenia losowe A i B sg niezalezne. Dla podanych prawdopodo-

bienstw P(A) i P(B) podaj P(AUB).
a) P(A)=P(B)=1/6, P(AUB)=11/36
b) P(A)=P(B)=1/5, P(AUB)=9/25

¢) P(A)=P(B)=1/3, P(AUB)=5/9

=

3

2
]

P(B)=1/4, P(AUB)=7/16



