EGZAMIN LICENCJACKI (zadania otwarte)
28 czerwca 2024 r.

Zadanie ]_ e Obliczy¢ wartosé catki oznaczonej
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Zadanie 3 e Rozwigzaé¢ zagadnienie poczatkowe
r(t)=1—z(t)+t, z(0)=1.

Zadanie 4:. Dana jest macierz rzeczywista A wymiaru 4 x 4. Zatézmy, ze A jest
diagonalizowalna. Udowodnié¢, ze A3 tez jest diagonalizowalna.

Zadanie 5. Niech (R, +,:) bedzie pierscieniem przemiennym z jedynka (rézna
od zera). Niech a € R bedzie takim elementem, ze a?%?* = 0. Dowies¢, ze wowczas a jest
dzielnikiem zera w tym pierscieniu.

W rozwiazaniu powinno si¢ znalez¢ precyzyjne sformutowanie definicji dzielnika zera.

Zadanie 6 e Jasnowidz, ktory z prawdopodobienstwem 0,6 potrafi przewidzie¢ wy-
nik rzutu moneta, chce wykorzysta¢ swoje zdolnosci do tatwego zarobienia pieniedzy.
W tym celu namawia Olge i Roberta do rozegrania 100 rozgrywek nastepujacej gry.
W pojedynczej rozgrywce gracze wktadaja do puli po 100 ztotych i obstawiaja, jaki be-
dzie wynik rzutu moneta. Nastepnie wykonuje sie rzut moneta i dzieli pule (300 zlotych)
po réwno pomiedzy graczy, ktorzy trafnie przewidzieli wynik. Olga zawsze obstawia orta,
Robert zawsze obstawia reszke, a Jasnowidz obstawia to, co mu podpowiada jego wizja
przysztosci, sprawdzajaca si¢ z prawdopodobienstwem 0,6.

Jaka jest wartos¢ oczekiwana wygranej netto Jasnowidza po 100 rozgrywkach?



