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Wersja testu A 17 wizegnia 2019 1.

1. Poda¢ w uproszczonej postaci wartosé¢ calki oznaczonej.

2
a) /dx:an
T

1

c) /2;{2;:3/8

1

2. Podaé¢ wartos¢ granicy ciggu.

6n+5\"
a) lim( n ) —=e2/3
=00 \ 6+ 1

c) lim (1—i)n:1/e

n—oo

3. Poda¢ kres gorny zbioru, gdzie N=

a) sup{ :nEN}:1/7

n3—20

: nEN}—l/S

1
D s (s

1
C) Sup{M: nEN}:1/14

1

b [

1

rd
d) /;f=7/24

1

b) lim (1+21>n:\/5

n—00 n

d) lim (1+3> =e3
n

n—~oo

{1,2,3,..}.
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4. Podaé¢ najwieksza warto$¢ funkcji f na okregu o réwnaniu
2yt =1

3

a) flx,y)=4z+5y,

=

b) f(zy)=z+2y,

5

c) flx,y)=2x+3y,

d) f(z,y)=3x+4y, 5

5. Poda¢ w postaci przedziatu zbior wszystkich wartosci rzeczywi-
stych parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny. Bardzo sta-
rannie pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

(2, +o0) (3, +00)

a)Zm b)ZW

c) z e (400) Q) §j¢n”_+1 (6, +o0)

6. Poda¢ taka liczbe rzeczywista dodatnia a, aby liczba zespolona z
podanej postaci spetniata réwnanie 2 = 2 -1

4 1
a) z:5+ai, a=3/5 b) z:z—i—ai, a=+v15/4

2 3
c) z:§+az’, a=+v5/3 d) z:g—l—ai, a=4/5
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a b c
7. Wyznacznik macierzy | d e f | jest rowny 10. Poda¢ wyznacz-
g h 1
nik podanej macierzy.
a 2b c 6a 2b 2c
a) det| 2d 4e 2f | =40 b) det| 3d e f [=60
g 2h 1 3g h 1
3a 3b 3c 2a 2b 2c
c) det| 3d 3e 3f [=270 d) det| 2d 2¢ 2f | =80
39 3h 3 29 2h 2

8. Poda¢ takie liczby rzeczywiste a, b, aby podana macierz miata
wartosci wtasne 01 1.

a) (2 Z) a=-10/3 b=-4
b) (i Z) a=-3/2 b=-2
c) (g Z) a=-2/3 b=-1

d) (; Z) a=0 b=0

9. Zbiorem elementéw grupy jest zbiér {0, 1,2,3,4, ..., 27,28, 29},
natomiast dziataniem jest dodawanie modulo 30. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podac rzad elementu g.

a) g=27, 10 b) g=25, 6

c) g=24, 5 d) g=26, 15
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10. Dla podanej liczby n podaé¢ najwiekszg taka liczbe naturalng k,
ze w grupie permutacji S, istnieje element rzedu k.

a) n=10, k=30 b) n=8, k=15

c) n=5 k=6 d) n=7, k=12

11. Rzucamy dwa razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza praw-
dopodobienstwo, ze iloczyn liczb oczek wyrzuconych w poszczegdlnych
rzutach jest podzielny przez n. Poda¢ w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(5)=11/36 b) P(2)=3/4

c) P(3)=5/9 d) P(4)=5/12

12. Zdarzenia losowe A, B i C sa niezalezne. Dla podanych prawdo-
podobienstw P(ANB), P(ANC) i P(BNC) poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego P(ANBNC), o ile istnieja niezalezne zdarzenia A, B
i C spetiajagce podane warunki. Wpisa¢ NIE, jesli takie zdarzenia nie
istniejq.

a) P(AnB)=1/9, P(AnC)=1/9, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/27

b) P(ANB)=1/2, P(ANC)=2/3, P(BNC)=1/3,
P(ANBNC)=1/3

c) P(AnB)=1/4, P(ANnC)=1/4, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/12

d) P(AnB)=1/2, P(AnC)=1/2, P(BNC)=1/4,
P(ANBNC)=1/4
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1. Poda¢ w uproszczonej postaci wartosé¢ calki oznaczonej.

a) /2;%:3/8

1

2
c) /dw:an
T

1

2. Podaé¢ wartos¢ granicy ciggu.

a) lim (1+3> =e3
n

n—oo

c) lim (6n+5> =e?/3
n—oo \ 6n+1

b [

1

rd
d) /;f=7/24

1

b) lim (1—i)n:1/e

n—oo

d) lim (1+21n>n=\/5

n—oo

3. Podaé kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

1
a) Sup{ng_m: nGN}:1/14

: nEN}—l/’T

1
D s {5

c) sup{ :nGN}:1/5

n? —20

1
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4. Podaé¢ najwieksza warto$¢ funkcji f na okregu o réwnaniu
2yt =1.

a) f(z,y)=4z+5y, 41
b) f(x,y)=3z+4y, 5
c) flz,y)=22+3y, 13
d) f(zy)=z+2y, /5
5. Poda¢ w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci rzeczywi-

stych parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny. Bardzo sta-
rannie pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

a) Z\/W (6, +oo) b) ZW (3, +oo)
c) Z\/W (4, —i—oo) d) Z\/W (2, —i—oo)

6. Poda¢ taka liczbe rzeczywista dodatnia a, aby liczba zespolona z
podanej postaci spetniata réwnanie 2 = 2 -1

1 3
a) z:ZqLai, a=+v15/4 b) z:g+ai, a=4/5

4 2
c) z:g+ai, a=3/5 d) z:§—|—ai, a=+5/3
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a b c
7. Wyznacznik macierzy | d e f | jest rowny 10. Poda¢ wyznacz-
g h 1
nik podanej macierzy.
a 2b c 6a 2b 2c
a) det| 2d 4e 2f | =40 b) det| 3d e f [=60
g 2h 1 3g h 1
2a 2b 2c 3a 3b 3c
c) det| 2d 2 2f [=80 d) det| 3d 3e 3f | =270
29 2h 21 39 3h 3

8. Poda¢ takie liczby rzeczywiste a, b, aby podana macierz miata
wartosci wtasne 01 1.

a) (; Z) a=0 b=0
b) (i Z) a=-3/2 b=-2
c) (g Z) a=-2/3 b=-1

d) ( 2 Z > a=-10/3 b=-4
9. Zbiorem elementéw grupy jest zbior {0, 1,2,3,4, ..., 27,28, 29},

natomiast dziataniem jest dodawanie modulo 30. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podac rzad elementu g.

a) g=25 6 b) g=26, 15

c) g=24, 5 d) g=27, 10
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10. Dla podanej liczby n podaé¢ najwiekszg taka liczbe naturalng k,
ze w grupie permutacji S, istnieje element rzedu k.

a) n=7, k=12 b) n=10, k=30

c) n=8, k=15 d) n=5 k=6

11. Rzucamy dwa razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza praw-
dopodobienstwo, ze iloczyn liczb oczek wyrzuconych w poszczegdlnych
rzutach jest podzielny przez n. Poda¢ w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(4)=5/12 b) P(5)=11/36

c) P(3)=5/9 d) P(2)=3/4

12. Zdarzenia losowe A, B i C sa niezalezne. Dla podanych prawdo-
podobienstw P(ANB), P(ANC) i P(BNC) poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego P(ANBNC), o ile istnieja niezalezne zdarzenia A, B
i C spetiajace podane warunki. Wpisa¢ NIE, jesli takie zdarzenia nie
istniejq.

a) P(AnB)=1/9, P(AnC)=1/9, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/27

b) P(ANB)=1/2, P(ANC)=2/3, P(BNC)=1/3,
P(ANBNC)=1/3

c) P(AnB)=1/2, P(ANnC)=1/2, P(BNC)=1/4,
P(ANBNC)=1/4

d) P(AnB)=1/4, P(AnC)=1/4, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/12
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1. Poda¢ w uproszczonej postaci wartosé¢ calki oznaczonej.

a) /2;%:3/8

1

c) /if:7/24

1

2. Podaé¢ wartos¢ granicy ciggu.

6n+5\"
a) lim( n ) =e2/3
=00\ 61+ 1

c) lim <1+3> =e3
n

n—oo

2
b) /dm:an
) @

d) /2;[55:1/2

1

b) lim (1—i)n:1/e

n—oo

d) lim (1+21n)n=\/6

n—oo

3. Podaé kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

a) sup {n2 )

1
D s {5

1
C) Sup{M: nEN}:1/14

1

: nEN}:1/5

: nEN}—l/’T
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4. Podaé¢ najwieksza warto$¢ funkcji f na okregu o réwnaniu
2yt =1

3

a) flx,y)=4z+5y,

2

b) f(z,y)=2z+3y,
c) flx,y)=3x+4y, 5

d) f(z,y)=x+2y, V5

5. Poda¢ w postaci przedziatu zbior wszystkich wartosci rzeczywi-
stych parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny. Bardzo sta-
rannie pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

a) ZW (4, +00) b) Z\/T (2, +00)

c) z g (6,400) Q) §j¢n1_+1 (3, +o0)

6. Poda¢ taka liczbe rzeczywista dodatnia a, aby liczba zespolona z
podanej postaci spetniata réwnanie 2 = 2 -1

1 3
a) z:ZqLai, a=+v15/4 b) z:g+ai, a=4/5

4 2
c) z:g+ai, a=3/5 d) z:§—|—ai, a=+5/3
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a b c
7. Wyznacznik macierzy | d e f | jest rowny 10. Poda¢ wyznacz-
g h 1
nik podanej macierzy.
6a 2b 2c 2a 2b 2c
a) det| 3d e f |=60 b) det| 2d 2e¢ 2f | =80
3g h i 2g 2h 2i
a 2b c 3a 3b 3c
c) det| 2d 4e 2f [=40 d) det| 3d 3e 3f | =270
g 2h 1 39 3h 3

8. Poda¢ takie liczby rzeczywiste a, b, aby podana macierz miata
wartodci wtasne 01 1.

a) (2 Z) a=-10/3 b=-4
b) (i Z) a=-3/2 b=-2
c) (g Z) a=-2/3 b=-1

d) (; Z) a=0 b=0

9. Zbiorem elementéw grupy jest zbior {0, 1,2,3,4, ..., 27,28, 29},
natomiast dziataniem jest dodawanie modulo 30. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podac rzad elementu g.

a) g=25, 6 b) g=27, 10

c) g=24, 5 d) g=26, 15
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10. Dla podanej liczby n podaé¢ najwiekszg taka liczbe naturalng k,
ze w grupie permutacji S, istnieje element rzedu k.

a) n=5 k=6 b) n=10, k=30

c) n=8, k=15 d) n=7, k=12

11. Rzucamy dwa razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza praw-
dopodobienstwo, ze iloczyn liczb oczek wyrzuconych w poszczegdlnych
rzutach jest podzielny przez n. Poda¢ w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(5)=11/36 b) P(3)=5/9

c) P(2)=3/4 d) P(4)=5/12

12. Zdarzenia losowe A, B i C sa niezalezne. Dla podanych prawdo-
podobienstw P(ANB), P(ANC) i P(BNC) poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego P(ANBNC), o ile istnieja niezalezne zdarzenia A, B
i C spetiajagce podane warunki. Wpisa¢ NIE, jesli takie zdarzenia nie
istniejq.

a) P(ANB)=1/2, P(ANC)=2/3, P(BNC)=1/3,
P(ANBNC)=1/3

b) P(AnB)=1/4, P(AnC)=1/4, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/12

c) P(AnB)=1/2, P(ANC)=1/2, P(BNC)=1/4,
P(ANBNC)=1/4

d) P(AnB)=1/9, P(ANC)=1/9, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/27
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1. Poda¢ w uproszczonej postaci wartosé¢ calki oznaczonej.

2
a) /dx:an
T

1

c) /2192[;:1/2

1

2. Poda¢ wartos¢ granicy ciggu.

6n+5\"
a) lim( n ) —=e2/3
=00\ 6n + 1

c) lim (1—1—2171)”:\/5

n—oo

de
b) /527/24
1

Q) [%—ss

1

b) lim (1+3> =e3
n

n—0o0

d) lim (1—;)n:1/e

n—oo

3. Podaé kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

1
a) Sup{ng_m: nGN}:1/14

1
D s {5

1
C) Sup{n2—1112 nEN}:l/lo

1
d) sup {n2 ~ 20

: nEN}—l/’T

: nEN}zl/E)
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4. Podaé¢ najwieksza warto$¢ funkcji f na okregu o réwnaniu
2yt =1

a) f(x,y)=4z+5y, V41

b) f(x,y)=3z+4y, 5

S

d) f(z,y)=2x+3y, V13

5. Poda¢ w postaci przedziatu zbior wszystkich wartosci rzeczywi-
stych parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny. Bardzo sta-
rannie pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

a) ZW (4, +00) b) Z\/T (2, +00)

c) z g (8400) Q) §j¢n”_+1 (6, +o0)

6. Poda¢ taka liczbe rzeczywista dodatnia a, aby liczba zespolona z
podanej postaci spetniata réwnanie 2 = 2 -1

1 3
a) Z:Z+ai, a=+v15/4 b) z:g+ai, a=4/5

4 2
c) z:g+ai, a=3/5 d) z:§—|—ai, a=+5/3
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a b c
7. Wyznacznik macierzy | d e f | jest rowny 10. Poda¢ wyznacz-
g h 1
nik podanej macierzy.
3a 3b 3c 6a 2b 2c
a) det| 3d 3e 3f |=270 b) det| 3d e f [=60
39 3h 3 39 h 1
2a 2b 2c a 2b c
c) det| 2d 2e 2f | =80 d) det| 2d 4e 2f | =40
29 2h 2 g 2h i

8. Poda¢ takie liczby rzeczywiste a, b, aby podana macierz miata
wartodci wtasne 01 1.

a) (2 Z) a=-10/3 b=-4
b) (i Z) a=-3/2 b=-2
c) (g Z) a=-2/3 b=-1

d) (; Z) a=0 b=0

9. Zbiorem elementéw grupy jest zbior {0, 1,2,3,4, ..., 27,28, 29},
natomiast dziataniem jest dodawanie modulo 30. Dla podanego elemen-
tu g tej grupy podac rzad elementu g.

a) g=27, 10 b) g=24, 5

c) g=25 6 d) g=26, 15
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10. Dla podanej liczby n podaé¢ najwiekszg taka liczbe naturalng k,
ze w grupie permutacji S, istnieje element rzedu k.

a) n=7, k=12 b) n=5 k=6

c) n=10, k=30 d) n=8, k=15

11. Rzucamy dwa razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza praw-
dopodobienstwo, ze iloczyn liczb oczek wyrzuconych w poszczegdlnych
rzutach jest podzielny przez n. Poda¢ w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(5)=11/36 b) P(4)=5/12

) P(2)=3/4 d) P(3)=5/9

12. Zdarzenia losowe A, B i C sa niezalezne. Dla podanych prawdo-
podobienstw P(ANB), P(ANC) i P(BNC) poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego P(ANBNC), o ile istnieja niezalezne zdarzenia A, B
i C speiajagce podane warunki. Wpisa¢ NIE, jesli takie zdarzenia nie
istniejq.

a) P(AnB)=1/4, P(AnC)=1/4, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/12

b) P(ANB)=1/2, P(ANC)=2/3, P(BNC)=1/3,
P(ANBNC)=1/3

c) P(AnB)=1/9, P(AnC)=1/9, P(BNC)=1/9,
P(ANBNC)=1/27

d) P(AnB)=1/2, P(AnC)=1/2, P(BNC)=1/4,
P(ANBNC)=1/4



