-1 - Wersja testu A 18 wrzesnia 2017 1.

1. Poda¢ kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...} oznacza zbidr liczb
naturalnych. Okregli¢, czy kres gérny nalezy do zbioru (napisa¢ T lub
TAK albo N lub NIE)

a) sup {m cmneN A m? <8n2} =242  czy nalezy NIE
n

b) sup {m :mneN A m? <9n2} =3 czy nalezy TAK
n

c) sup { mneN A 2™ <8"} =3 czy nalezy TAK
n

d) sup{m:m,neN A 2m<9"}: log29=2-log23
n

czy nalezy NIE

2. Podaé przedziat zbieznosci szeregu potegowego. Bardzo starannie
pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

a) 2642353”, (—1/4,1/4)
b) 2642‘/’;2”, (—1/8,1/8)
c) Z_jl — —1/3,1/3]

d) iQ”-x", (-1/2,1/2)
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3. Poda¢ w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci rzeczywi-
stych parametru k, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.

(_007 3/2)

(—o0,12/5)

4. Poda¢ wartos¢ rzeczywistg parametru A, dla ktorej podana catka
niewlasciwa jest zbiezna.

A 4 Az
2 AT A=—2
a) 4/3: x+4+:c2+1dx’

+

71 A T
b) [+t dr, A=—2
) / x+x+1+x2—i—1 .

[e.e]

1 2 Az
4 d A=-3
°) /x+x+2+x2+1 s

2

o0

A 3 €T
4,0 T A——4
d) !x+x+3+ﬁ+1m;

5. Funkcja f:R* =R jest okreslona wzorem f(x,y)= (z+2y)>. Po-
da¢ warto$¢ odpowiedniej pochodnej czastkowej trzeciego rzedu.

a) f12.(0,0)=6 b) f(0,0)=24
€) iy (0,0)=12 d) fu.(0,0)=48
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6. Dla podanej liczby zespolonej z podac taka liczbe catkowita do-
datnig n oraz liczbe rzeczywista x, ze 2" =z, a przy tym n jest mozliwie
najmniejsze.

a) z=—14+v3i, n=3, z=8
b) z=14+V3-i, n=3, z=-8
c) z=1+i, n=4, z=-4

d) z=v3+i, n=6, z=-64

7. Dla podanej macierzy wskaza¢ takg warto$¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt réwny 0.

a)<£1’>129>’ p=6 b)(éjé), p=9

42 66 39

8. Dla podanej liczby a wskazaé¢ liczbe rzeczywista b o nastepujacej
wtasnosci: Dla kazdego uktadu rownan liniowych z trzema niewiadomy-
mi, ktérego rozwiazaniami sg (1, 2,4) oraz (1, 3,9), rozwiazaniem tego
uktadu jest takze (1, a,b).

a) a=7, b=29 b) a=6, b=24

c) a=5 b=19 d) a=4, b=14
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9. Zbiorem elementéw grupy jest zbiér {1, 2, 3, ..., 18}, a dziataniem
jest mnozenie modulo 19. Dla podanego elementu g tej grupy podac
element do niego odwrotny.

a) g=5 g¢g'=4 b) g=3, ¢ '=13

c) g=2, ¢ '=10 d) g=4, g¢g'=5

10. Niech E(n) bedzie liczba elementéw rzedu n w grupie cyklicznej
rzedu n. Wowczas.

a) E(27)=18 b) E(25)=20

) E(12)=4 d) B£(19)=18

11. Rzucamy n razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza prawdo-
podobienstwo, ze za kazdym razem wypadla inna liczba oczek. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(5)=5/54 b) P(2)=5/6

c) P(3)=5/9 d) P(4)=5/18

12. Wybieramy losowo dwa rézne wierzchotki n-kata foremnego.
Niech P(n) oznacza prawdopodobienstwo, ze odcinek taczacy te wierz-
chotki jest kréotszy od promienia okregu opisanego na n-kacie. Podac
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(11)=1/5 b) P(12)=2/11

c) P(13)=1/3 d) P(7)=1/3



-1 - Wersja testu B 18 wrzesnia 2017 1.

1. Poda¢ kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...} oznacza zbidr liczb
naturalnych. Okregli¢, czy kres gérny nalezy do zbioru (napisa¢ T lub
TAK albo N lub NIE)

a) sup {m:m,nEN A 2m<8”}: 3  czy nalezy TAK
n

b) sup {m :m,n€eN A m2<9n2}: 3 czy nalezy TAK
n

c) sup { mneN A m?< 8712} = 24/2  czy nalezy NIE
n

d) sup{m:m,neN A 2m<9"}: log29=2-log23
n

czy nalezy NIE

2. Podaé przedziat zbieznosci szeregu potegowego. Bardzo starannie
pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

a) 22"-1«", (-1/2,1/2)

b) ignnfn (~1/3,1/3]
c) 2642933”, (—1/4,1/4)
d) 26@;%’ (—1/8,1/8)
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3. Poda¢ w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci rzeczywi-
stych parametru k, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.

(—o0, 10/3)

(—o0,12/5)

4. Poda¢ wartos¢ rzeczywistg parametru A, dla ktorej podana catka
niewlasciwa jest zbiezna.

A 4 Az
2 AT A=—2
a) 4/3: x+4+:c2+1dx’

+

TA 3 T
b /f P g, A=—4
) ) x+x—|—3+x2—i—1 .

12 Az
—— d A=-3
2/:v+:17+2+x2+1 s
1 A T
d /f AT g, A=—2
) / x+:c+1+:c2+1 .

5. Funkcja f:R* =R jest okreslona wzorem f(x,y)= (z+2y)3. Po-
da¢ warto$¢ odpowiedniej pochodnej czastkowej trzeciego rzedu.

a) [ (0,0)=48 b) fo . (0,0)=24
) frzy(0,0)=12 d) f” (0,0)=6
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6. Dla podanej liczby zespolonej z podac taka liczbe catkowita do-
datnig n oraz liczbe rzeczywista x, ze 2" =z, a przy tym n jest mozliwie
najmniejsze.

a) z=14+v3-i, n=3, z=-8
b) z=V3+i, n=6, z=-64
c) z=—1+V3-i, n=3, z=8
d) z=1+i, n=4, z=-4

7. Dla podanej macierzy wskaza¢ takg warto$¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt réwny 0.

a)<£1’>129>’ p=6 b)(éjé), p=9

39 42 66
C) <1 p>a p=3 d) (49 p )7 p="T7

8. Dla podanej liczby a wskazac¢ liczbe rzeczywista b o nastepujacej
wtasnosci: Dla kazdego uktadu rownan liniowych z trzema niewiadomy-
mi, ktérego rozwiazaniami sg (1, 2,4) oraz (1, 3,9), rozwiazaniem tego
uktadu jest takze (1, a,b).

a) a=4, b=14 b) a=6, b=24

c) a=5 b=19 d) a=7, b=29
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9. Zbiorem elementéw grupy jest zbiér {1, 2, 3, ..., 18}, a dziataniem
jest mnozenie modulo 19. Dla podanego elementu g tej grupy podac
element do niego odwrotny.

a) g=3, ¢g'=13 b) g=4, ¢ '=5

c) g=2, g '=10 d) g=5 g¢g'=4

10. Niech E(n) bedzie liczba elementéw rzedu n w grupie cyklicznej
rzedu n. Wowczas.

a) E(19)=18 b) E(27)=18

c) E(25)=20 d) E(12)=4

11. Rzucamy n razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza prawdo-
podobienstwo, ze za kazdym razem wypadla inna liczba oczek. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(4)=5/18 b) P(5)=5/54

c) P(3)=5/9 d) P(2)=5/6

12. Wybieramy losowo dwa rézne wierzchotki n-kata foremnego.
Niech P(n) oznacza prawdopodobienstwo, ze odcinek taczacy te wierz-
chotki jest krétszy od promienia okregu opisanego na n-kacie. Podac
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(11)=1/5 b) P(12)=2/11

c) P(7)=1/3 d) P(13)=1/3
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1. Poda¢ kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...} oznacza zbidr liczb
naturalnych. Okregli¢, czy kres gérny nalezy do zbioru (napisa¢ T lub
TAK albo N lub NIE)

a) sup {m:m,nEN A 2m<8"}: 3 czy nalezy TAK
n

b) sup {m:m,neN A m2<8n2}: 242 czy nalezy NIE
n

c) sup {m :m,neN A 2m<9”}— log29=2-log23
n
czy nalezy NIE

d) sup {m

—:m,neN A m2<9n2}: 3 czy nalezy TAK
n

2. Podaé przedziat zbieznosci szeregu potegowego. Bardzo starannie
pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

a) 264nsgn, [~1/4,1/4)
b) ignnfn (~1/3,1/3]

c) izn-x”, (-1/2,1/2)

00 64n.$2n

d)z_:1

(—1/8,1/8)

)
n
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3. Poda¢ w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci rzeczywi-
stych parametru k, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.

) YL (Coo,2/3)
a _—— —00
= Int+n3 ’
o 3/ k
nt+1
b T —00,3/2
) 2 (o032
o 5/ &
nt®+1
c , —o00, 10/3
) YL ooz
n=1 5n8+n5’ ’

4. Poda¢ wartos¢ rzeczywistg parametru A, dla ktorej podana catka
niewlasciwa jest zbiezna.

o0

A 4 A
a) /—+ b dr, A=—2

T r+4 2241

12 Az
b /f L4 A e A=—3
) J x+x+2+x2+1 *

e

b 3 T
- d A=—4
3/$+$+3+a:2+1 “

o0

1 A T
LI A=—2
d) 1/x+x+1+x2+1dx,

5. Funkcja f:R* =R jest okreslona wzorem f(x,y)= (z+2y)>. Po-
da¢ warto$¢ odpowiedniej pochodnej czastkowej trzeciego rzedu.

a) fry,(0,0)=12 b) f” (0,0)=6
€) fyy(0,0)=48 d) f.(0,0)=24
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6. Dla podanej liczby zespolonej z podac taka liczbe catkowita do-
datnig n oraz liczbe rzeczywista x, ze 2" =z, a przy tym n jest mozliwie
najmniejsze.

a) z=14+v3-i, n=3, z=-8
b) z=V3+i, n=6, z=-64
c) z=—1+V3-i, n=3, z=8
d) z=1+i, n=4, z=-4

7. Dla podanej macierzy wskaza¢ takg warto$¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt réwny 0.

a)<22>’ p=9 b)(?i) p=3

1 2 42 66
C) <3 p>a p=6 d) (49 p )7 p="T7

8. Dla podanej liczby a wskazac¢ liczbe rzeczywista b o nastepujacej
wtasnosci: Dla kazdego uktadu rownan liniowych z trzema niewiadomy-
mi, ktérego rozwiazaniami sg (1, 2,4) oraz (1, 3,9), rozwiazaniem tego
uktadu jest takze (1, a,b).

a) a=7, b=29 b) a=6, b=24

c) a=5 b=19 d) a=4, b=14
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9. Zbiorem elementéw grupy jest zbiér {1, 2, 3, ..., 18}, a dziataniem
jest mnozenie modulo 19. Dla podanego elementu g tej grupy podac
element do niego odwrotny.

a) g=3, ¢g'=13 b) g=5 g '=4

c) g=2, g '=10 d) g=4, g¢g'=5

10. Niech E(n) bedzie liczba elementéw rzedu n w grupie cyklicznej
rzedu n. Wowczas.

a) E(12)=4 b) E(27)=18

c) E(25)=20 d) E(19)=18

11. Rzucamy n razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza prawdo-
podobienstwo, ze za kazdym razem wypadla inna liczba oczek. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(5)=5/54 b) P(3)=5/9

c) P(2)=5/6 d) P(4)=5/18

12. Wybieramy losowo dwa rézne wierzchotki n-kata foremnego.
Niech P(n) oznacza prawdopodobienstwo, ze odcinek taczacy te wierz-
chotki jest krétszy od promienia okregu opisanego na n-kacie. Podac
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(12)=2/11 b) P(13)=1/3

c) P(7)=1/3 d) P(11)=1/5



-1 - Wersja testu D 18 wrzegnia 2017 1.

1. Poda¢ kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...} oznacza zbidr liczb
naturalnych. Okregli¢, czy kres gérny nalezy do zbioru (napisa¢ T lub
TAK albo N lub NIE)

a) sup {m :mneN A m? <8n2} = 24/2  czy nalezy NIE
n

b) sup {m mneN A 2™ 9”} = log29=2-log23
n
czy nalezy NIE

c) sup {m :mn€e€N A m?< 9n2} =3 czy nalezy TAK
n
m .

d) sup{:m,nEN A 2m<8"}: 3 czy nalezy TAK
n

2. Podaé przedziat zbieznosci szeregu potegowego. Bardzo starannie
pisa¢ nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

2647 - 3"

a)z1

[—1/4,1/4)

’
n

b) iQ"w", (-1/2,1/2)

c) 2642:””, (—1/8,1/8)
d) §3nnfn (~1/3,1/3]
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3. Poda¢ w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci rzeczywi-
stych parametru k, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.

[ele] 5 k 1
a) S (eo,10/3)
= V/nt04nb
oo 3/ k
nc+1
b VBT (o0, 3/2
) SEE
o0 4 k 1
o L YT (Lo, 12/5)

d) Syt (—o0,2/3)

4. Poda¢ wartos¢ rzeczywistg parametru A, dla ktorej podana catka
niewlasciwa jest zbiezna.

A 4 Az
2 T e, A=—2
a) 4/3:+:c—|—4+:c2+1 s

TA 3 T
b /f P g, A=—4
) ) x+x—|—3+x2—i—1 .

[e.e]

1 A
c) /—+—+ ‘ de, A=-2

/) x r+1 22+1

o0

1 2 Az
d /— ——t—dx, A=-3
) 2x+:c+2+:c2+1 .

5. Funkcja f:R* =R jest okreslona wzorem f(x,y)= (z+2y)3. Po-
da¢ warto$¢ odpowiedniej pochodnej czastkowej trzeciego rzedu.

a) fiy,(0,0)=12 b) f” (0,0)=6
c) fo.(0,0)=24 d) f.(0,0)=48
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6. Dla podanej liczby zespolonej z podac taka liczbe catkowita do-
datnig n oraz liczbe rzeczywista x, ze 2" =z, a przy tym n jest mozliwie
najmniejsze.

a) z=14+v3-i, n=3, xz=-8
b) z=V3+i, n=6, z=-64
c) z=—1+V3-i, n=3, z=8
d) z=1+i, n=4, z=-4

7. Dla podanej macierzy wskaza¢ takg warto$¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt réwny 0.

42 66 4 6

c)(fi) p=3 d)(éi), p=6

8. Dla podanej liczby a wskazaé¢ liczbe rzeczywista b o nastepujacej
wtasnosci: Dla kazdego uktadu rownan liniowych z trzema niewiadomy-
mi, ktérego rozwiazaniami sg (1, 2,4) oraz (1, 3,9), rozwiazaniem tego
uktadu jest takze (1, a,b).

a) a=7, b=29 b) a=6, b=24

c) a=5 b=19 d) a=4, b=14
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9. Zbiorem elementéw grupy jest zbiér {1, 2, 3, ..., 18}, a dziataniem
jest mnozenie modulo 19. Dla podanego elementu g tej grupy podac
element do niego odwrotny.

a) g=5 g¢g'=4 b) g=2, ¢ '=10

c) g=3, g '=13 d) g=4, g¢g'=5

10. Niech E(n) bedzie liczba elementéw rzedu n w grupie cyklicznej
rzedu n. Wowczas.

a) E(19)=18 b) E(12)=4

c) E(27)=18 d) E(25)=20

11. Rzucamy n razy kostka do gry. Niech P(n) oznacza prawdo-
podobienstwo, ze za kazdym razem wypadla inna liczba oczek. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(5)=5/54 b) P(4)=5/18

c) P(2)=5/6 d) P(3)=5/9

12. Wybieramy losowo dwa rézne wierzchotki n-kata foremnego.
Niech P(n) oznacza prawdopodobienstwo, ze odcinek taczacy te wierz-
chotki jest krétszy od promienia okregu opisanego na n-kacie. Podac
w postaci utamka nieskracalnego:

a) P(13)=1/3 b) P(12)=2/11

c) P(11)=1/5 d) P(7)=1/3



