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Zadanie ]. e Udowodnié, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y € (1, +00) zachodzi
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Zadanie 2 o Obliczy¢ warto$é catki
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Zadanie 3 e Naczynie w ksztalcie odwrdoconego stozka (pionowa o$ obrotu, wierzcholek
na dole) wypelniono do wysokosci 4m woda. W wierzcholtku jest dziura, przez ktéra wycieka
woda. Po jakim czasie z naczynia wycieknie wszystka woda, jedli zakladamy, ze wyrazona
w metrach gtebokosé h(t) wody w naczyniu ewoluuje w czasie (wyrazonym w minutach) zgodnie
z rOwnaniem

5h!(t) = —2(h(t)) %27

Zadanie 4:. Interesuja nas takie macierze kwadratowe A (o wyrazach rzeczywistych)
rozmiaru 3 x 3, ze A2 = A. Rozstrzygnaé, ile jest takich macierzy.

Wskazéwka: Wybrac i uzasadnié¢ jedng z odpowiedzi: 0; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8; 9; 16; 32; 64;
128; 256; 512; skonczenie wiele, ale wiecej niz 1000; nieskonczenie wiele.

Zadanie 5 e Poda¢ przyklad skonczonej grupy abelowej (przemiennej) oraz takich jej
elementéw a, b odpowiednio rzedéw 6 i 10, ze element ab ma rzad 30.

Zadanie 6 o Zawodnik startuje w teleturnieju, ktérego scenariusz jest nastepujacy:

Prowadzacy pokazuje trzy zamkniete bramki, o ktérych wiadomo, ze dwie sa puste, a w jed-
nej znajduje sie samochdd. Zawodnik wybiera jedng z bramek. Nastepnie prowadzacy, ktory
wie, gdzie znajduje si¢ samochdd, otwiera pusta bramke, ktérej nie wybral zawodnik (w przy-
padku, gdy obie bramki niewybrane przez zawodnika sa puste, prowadzacy otwiera losowa
sposréd nich).

Wtedy prowadzacy méwi do zawodnika: Czy chcesz zatrzymad wybrang przez Cliebie bramke,
czy tez wolisz jg zamienic na te z pozostatych bramek, ktora nie zostala jeszcze otwarta?

Zgodnie z zasadami teleturnieju wygrana zawodnika stanowi zawartos¢ bramki, z ktora
zakonczy on rozgrywke.

Rozstrzygnaé, co powinien zrobi¢ zawodnik, aby zmaksymalizowaé¢ prawdopodobienstwo
zakonczenia rozgrywki z bramka zawierajaca samochdd:

a) koniecznie pozostaé przy wczesniej wybranej bramce,

b) koniecznie dokonaé¢ zamiany bramki,

c) decyzja zawodnika nie ma wplywu na prawdopodobienstwo wygrania samochodu.



