-1 - Wersja testu A 16 lutego 2015 r.

1. Poda¢ w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzia-
tow zbior wszystkich wartosci rzeczywistych parametru p, dla ktérych
podany szereg liczbowy jest zbiezny.

a) Y (p—5)" jest zbiezny < pé€(4,6)
n=1

b) > (p+8)" jest zbiezny < pe(-9,-7)
n=1
¢) > (2p—T)" jest zbiezny &  pe(3,4)

n=1

d) 3 (p*-3)" jest zbiemy < pe(-2,-v2)U(v2,2)

n=1

2. Dla podanej liczby xq podac takie liczby a, b, aby funkcja f: R —R
okreslona wzorem

f(a:):{ x? dla z <z

ar+b dla z>x

byta rézniczkowalna.

b) zo=1, a=2, b=-1

c) rtg=0, a=0, b=0

d) zg=-1, a=-2, b=-1
1 V1—z2

3. Niech C/( ):/ / (x2+y2)n dy dz. Wowczas

—1_1=s2

a) C(2)=m/3

b) C(1)==/2

c) C(4)=x/5
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3

x? —
3 —x

b
4. Dla podanych a, b podaé taka liczbe ¢, aby / dx =Inc.

a) a=5 b=11, ¢=11

d) a=7, b=8, ¢=3/2

5. Dla kazdej funkcji rézniczkowalnej f: R — R spetniajacej warunki
f(a)="b oraz f(b)=a istnieje taka liczba rzeczywista x, ze f'(x)=c.
Dla podanych a, b wskazaé taka liczbe rzeczywista ¢, aby powyzsze zda-
nie byto prawdziwe.
a) a=25=5% b=36=6% c=-1
b) a=625=5% b=1296=6% c=-1
c) a=125=5% b=216=6%, c=-1

d) a=3125=5% b=T776=6° c=-1

6. Dla podanej liczby zespolonej z podaé¢ najmniejsza liczbe catko-
witg dodatnia n taka, ze 2" jest liczbg rzeczywista dodatnig.

a) zz(l—i—i)-(\/g—i-z'), n=24
b) z=v3+i, n=12

c) z=1+i, n=8

d) z=1+iV3, n=6
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7. Dla podanej liczby a wskazaé liczby b i ¢ o nastepujacej wtasnosci:
Dla kazdego uktadu réwnan liniowych z trzema niewiadomymi, ktérego
rozwigzaniami sa (3,4, 5) oraz (1, 5,9), rozwiazaniem tego uktadu jest
takze (a, b, ¢).

a) a=0, b=11/2, c=11
b) a=2, b=9/2, ¢=7
c) a=5, b=3, c=1

d) a=4, b=7/2, ¢=3

8. Dla podanej macierzy wskaza¢ taka wartos¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt rowny 0.

1 10 19
a) 710 13 |, p=-3
p 5 13
17 17 17
b) 2014 2015 2016 |, p=9/2
4 p 5)
12 25 38
c) 4 7 10 |, p=-1
9 4 »p
1 2 3
d) 1 4 7|, p=6
5 p 7

9. Dla podanej liczby r poda¢ najmniejsza liczbe catkowita dodat-
nig n, dla ktorej w grupie permutacji .S,, istnieje element rzedu r.

a) r=18, n=11
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10. Dla podanej liczby n podaé liczbe elementéw rzedu 12 w grupie
cyklicznej rzedu n.

a) n=1296=6% 4
b) n=216=6° 4
c) n=06, 0

d) n=36=62 4

11. Niech P(n,k) bedzie prawdopodobienstwem, ze przy n-krotnym
rzucie moneta wypadnie doktadnie k ortow. Poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego:

a) P(8,7)=1/32
b) P(4,1)=1/4
¢) P(4,2)=3/8

d) P(6,3)=5/16

12. Rzucamy kostka do gry i wyptacamy graczowi kwote odpowiada-
jaca liczbie wyrzuconych oczek (po 1 zloty za kazde oczko). Nastepnie
wykonujemy n rzutéw moneta i za kazdym razem, kiedy wypadnie orzet,
podwajamy stan posiadania gracza. Niech E(n) bedzie wartoscia oczeki-
wana wygranej gracza (w ztotéwkach) po zakonczeniu rozgrywki. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) E(1)=21/4
b) B(2)=63/8
¢) E(3)=189/16

d) B(0)=7/2
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1. Poda¢ w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzia-
tow zbior wszystkich wartosci rzeczywistych parametru p, dla ktérych
podany szereg liczbowy jest zbiezny.

a) Y (2p—T)" jest zbiezny < pe(3,4)
n=1

b) > (p+8)" jest zbiezny < pe(-9,-7)
n=1
¢) > (p—5)" jest zbiezny < pe(4,6)

n=1

d) 3 (p*-3)" jest zbiemy < pe(-2,-v2)U(v2,2)

n=1

2. Dla podanej liczby xq podac takie liczby a, b, aby funkcja f: R —R
okreslona wzorem

f(a:):{ x? dla z <z

ar+b dla z>x

byta rézniczkowalna.

b) z0=0, a=0, b=0

c) rp=2, a=4, b=-4

d) zg=1, a=2, b=-1
1 V1—z2

3. Niech C(n):/ / (x2+y2)n dy dz. Wowczas

—1_1=s2

a) C(4)=m/5

b) C(2)==/3
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3

x? —
3 —x

b
4. Dla podanych a, b podaé taka liczbe ¢, aby / dx =Inc.

a) a=5, b=11, c¢=11
b) a=7, b=8, ¢=3/2
¢c) a=3, b=5 ¢=5

d) a=2, b=3, c=4

5. Dla kazdej funkcji rézniczkowalnej f: R — R spetniajacej warunki
f(a)="0 oraz f(b) =a istnieje taka liczba rzeczywista z, ze f'(x)=c.
Dla podanych a, b wskazac taka liczbe rzeczywista ¢, aby powyzsze zda-
nie byto prawdziwe.

a) a=3125=55 b=T776=6° c=-1
b) a=625=5* b0=1296=6% c=-1
¢) a=125=5%, b=216=6% c=-1

d) a=25=52, b=36=6% c=-1

6. Dla podanej liczby zespolonej z poda¢ najmniejsza liczbe catko-
witg dodatnig n taka, ze 2™ jest liczba rzeczywista dodatnia.

a) z=V3+i, n=12

b) z=1+iV3, n=6
c) z:(1+i)-(\/§+i>, n=24

d) z=1+4i, n=8
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7. Dla podanej liczby a wskazaé liczby b i ¢ o nastepujacej wtasnosci:
Dla kazdego uktadu réwnan liniowych z trzema niewiadomymi, ktérego
rozwigzaniami sa (3,4, 5) oraz (1, 5,9), rozwiazaniem tego uktadu jest
takze (a, b, ¢).

a) a=0, b=11/2, c=11
b) a=2, b=9/2, ¢=7
) a=4, b=T7/2, c=3
) a=5, =3, c=1

8. Dla podanej macierzy wskaza¢ taka wartos¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt rowny 0.

)
S

oL

1 2 3
a) 1 4 7], p=6
5 p 7
17 17 17
b) 2014 2015 2016 |, p=9/2
4 p 5)
12 25 38
c) 4 7 10 |, p=-1
9 4 »p
1 10 19
d) 7 10 13 |, p=-3
p 5 13

9. Dla podanej liczby r poda¢ najmniejsza liczbe catkowita dodat-
nig n, dla ktorej w grupie permutacji .S,, istnieje element rzedu r.

a) r=6, n=>5
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10. Dla podanej liczby n podaé liczbe elementéw rzedu 12 w grupie
cyklicznej rzedu n.

a) n=36=062 4
b) n=1296=6% 4
c) n=216=0, 4

d) n=6, 0

11. Niech P(n,k) bedzie prawdopodobienstwem, ze przy n-krotnym
rzucie moneta wypadnie doktadnie k ortow. Poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego:

a) P(6,3)=5/16
b) P(8,7)=1/32
¢) P(4,2)=3/8

d) P(4,1)=1/4

12. Rzucamy kostka do gry i wyptacamy graczowi kwote odpowiada-
jaca liczbie wyrzuconych oczek (po 1 zloty za kazde oczko). Nastepnie
wykonujemy n rzutéw moneta i za kazdym razem, kiedy wypadnie orzet,
podwajamy stan posiadania gracza. Niech E(n) bedzie wartoscia oczeki-
wana wygranej gracza (w ztotéwkach) po zakonczeniu rozgrywki. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) B(1)=21/4
b) E(2)=63/8
¢) E(0)=17/2

d) E(3)=189/16
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1. Poda¢ w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzia-
tow zbior wszystkich wartosci rzeczywistych parametru p, dla ktérych
podany szereg liczbowy jest zbiezny.

o0

a) (2p—T)" jest zbiezny << pe€e(3,4)

S
Il
—

M8

b) (p—5)" jest zbiezny < pe(4,6)

3
Il
N

M]3

c) (p2 —B)n jest zbiezny <& pe (—2, —\/5) U (\/5, 2)

3
Il
-

d) (p+8)" jest zbiezny <  pe(—9,-7)

hE

n=1
2. Dla podanej liczby xq podac takie liczby a, b, aby funkcja f: R —R
okreslona wzorem
x? dla z <z
f(z)= {ax+b dla x>z

byta rézniczkowalna.

a) rg=2, a=4, b=-4

3. Niech C(n):/ /_’” (x2+y2)n dy dz. Wowczas
a) C(l)=m/2
b) C(2)==/3
c) C(4)=x/5
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3

x? —
3 —x

b
4. Dla podanych a, b podaé taka liczbe ¢, aby / dx =Inc.

a) a=5, b=11, c¢=11
b) a=3, b=5, c¢=5
c) a=7, b=8, ¢=3/2

d) a=2, b=3, c=4

5. Dla kazdej funkcji rézniczkowalnej f: R — R spetniajacej warunki
f(a)="0 oraz f(b) =a istnieje taka liczba rzeczywista z, ze f'(x)=c.
Dla podanych a, b wskazac taka liczbe rzeczywista ¢, aby powyzsze zda-
nie byto prawdziwe.

a) a=125=53, b=216=63, c=-1
b) a=25=52, b=36=62, c=-1
¢) a=3125=5°, b=T776=6°, c=-1

d) a=625=5%, b=1296=6%, c=-1

6. Dla podanej liczby zespolonej z poda¢ najmniejsza liczbe catko-
witg dodatnig n taka, ze 2™ jest liczba rzeczywista dodatnia.

a) z=V3+i, n=12

b) z=1+iV3, n=6
c) z:(1+i)-(\/§+i>, n=24

d) z=1+4i, n=8
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7. Dla podanej liczby a wskazaé liczby b i ¢ o nastepujacej wtasnosci:
Dla kazdego uktadu réwnan liniowych z trzema niewiadomymi, ktérego
rozwigzaniami sa (3,4, 5) oraz (1, 5,9), rozwiazaniem tego uktadu jest
takze (a, b, ¢).

a) a=2, b=9/2, =7

b) a=4, b=7/2, ¢=3
¢) a=0, b=11/2, c¢=11
d) a=5, =3, c=1

8. Dla podanej macierzy wskaza¢ taka wartos¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt rowny 0.

1 10 19
a) 710 13 |, p=-3
p 5 13
17 17 17
b) 2014 2015 2016 |, p=9/2
4 p 5)
12 25 38
c) 4 7 10 |, p=-1
9 4 »p
1 2 3
d) 1 4 7|, p=6
5 p 7

9. Dla podanej liczby r poda¢ najmniejsza liczbe catkowita dodat-
nig n, dla ktorej w grupie permutacji .S,, istnieje element rzedu r.

a) r=6, n=>5
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10. Dla podanej liczby n podaé liczbe elementéw rzedu 12 w grupie
cyklicznej rzedu n.

a) n=0, 0
b) n=1296=6% 4
¢) n=216=0, 4

d) n=36=62, 4

11. Niech P(n,k) bedzie prawdopodobienstwem, ze przy n-krotnym
rzucie moneta wypadnie doktadnie k ortow. Poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego:

a) P(8,7)=1/32
b) P(4,2)=3/8
¢) P(4,1)=1/4

d) P(6,3)=5/16

12. Rzucamy kostka do gry i wyptacamy graczowi kwote odpowiada-
jaca liczbie wyrzuconych oczek (po 1 zloty za kazde oczko). Nastepnie
wykonujemy n rzutéw moneta i za kazdym razem, kiedy wypadnie orzet,
podwajamy stan posiadania gracza. Niech E(n) bedzie wartoscia oczeki-
wana wygranej gracza (w ztotéwkach) po zakonczeniu rozgrywki. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) E(2)=63/8
b) E(3)=189/16
¢) B(0)="7/2

d) E(1)=21/4
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1. Poda¢ w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzia-
tow zbior wszystkich wartosci rzeczywistych parametru p, dla ktérych
podany szereg liczbowy jest zbiezny.

o0

a) (p—>5)" jest zbiezny <« pe(4,6)

S
Il
—

M8

b) <p2—3)n jest zbiezny <& pée (—2, —\/5) U (\/5, 2)

Il
N

n

¢) > (p+8)" jest zbiezny < pe(—9,-7)
n=1
d) > (2p—T7)" jest zbiezny &  pe(3,4)
n=1
2. Dla podanej liczby xg podac takie liczby a, b, aby funkcja f: R — R
okreslona wzorem
2 dla z <z
f)= {ax+b dla x>z

byta rézniczkowalna.

a) rg=2, a=4, b=-4

c) ro=1, a=2, b=-1

d) g=0, a=0, b=0
1 V1—z2

3. Niech C(n):/ / (x2+y2)n dy dz. Wowczas

—1_1=s2

a) C(4)=m/5

b) C(2)==/3

c) C(3)=m/4

d) C(1)==/2
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3

x? —
3 —x

b
4. Dla podanych a, b podaé taka liczbe ¢, aby / dx =Inc.

a) a=5, b=11, c¢=11

b) a=7, b=8, ¢=3/2

d) a=3, b=5 ¢=5

5. Dla kazdej funkcji rézniczkowalnej f: R — R spetniajacej warunki
f(a)="0 oraz f(b) =a istnieje taka liczba rzeczywista z, ze f'(x)=c.
Dla podanych a, b wskazac taka liczbe rzeczywista ¢, aby powyzsze zda-
nie byto prawdziwe.

a) a=125=5% b=216=6% c=-1
b) a=25=5%, b=36=62, c=-1
c) a=625=>51 b=1296=61, c=-1

d) a=3125=55, b=TT76=6° c=-1

6. Dla podanej liczby zespolonej z poda¢ najmniejsza liczbe catko-
witg dodatnig n taka, ze 2™ jest liczba rzeczywista dodatnia.

a) z=V3+i, n=12

b) z=1+iV3, n=6
c) z:(1+i)-(\/§+i>, n=24

d) z=1+4i, n=8
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7. Dla podanej liczby a wskazaé liczby b i ¢ o nastepujacej wtasnosci:
Dla kazdego uktadu réwnan liniowych z trzema niewiadomymi, ktérego
rozwigzaniami sa (3,4, 5) oraz (1, 5,9), rozwiazaniem tego uktadu jest
takze (a, b, ¢).

a) a=5, b=3, c=1

b) a=2, b=9/2, ¢=7
) a=4, b=T7/2, c=3

) a=0, b=11/2, c=11

8. Dla podanej macierzy wskaza¢ taka wartos¢ parametru p, aby
wyznacznik macierzy byt rowny 0.

)
S

oL

1 10 19
a) 710 13 |, p=-3
p 5 13
17 17 17
b) 2014 2015 2016 |, p=9/2
4 p 5)
12 25 38
c) 4 7 10 |, p=-1
9 4 »p
1 2 3
d) 1 4 7|, p=6
5 p 7

9. Dla podanej liczby r poda¢ najmniejsza liczbe catkowita dodat-
nig n, dla ktorej w grupie permutacji .S,, istnieje element rzedu r.

a) r=18, n=11

b) r=5 n=5
c) r=6, n=>5
d) r=10, n=7
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10. Dla podanej liczby n podaé liczbe elementéw rzedu 12 w grupie
cyklicznej rzedu n.

a) n=36=06 4
b) n=6, 0
c) n=1296=6" 4

d) n=216=6% 4

11. Niech P(n,k) bedzie prawdopodobienstwem, ze przy n-krotnym
rzucie moneta wypadnie doktadnie k ortow. Poda¢ w postaci utamka
nieskracalnego:

a) P(8,7)=1/32
b) P(6,3)=5/16
¢) P(4,1)=1/4

d) P(4,2)=3/8

12. Rzucamy kostka do gry i wyptacamy graczowi kwote odpowiada-
jaca liczbie wyrzuconych oczek (po 1 zloty za kazde oczko). Nastepnie
wykonujemy n rzutéw moneta i za kazdym razem, kiedy wypadnie orzet,
podwajamy stan posiadania gracza. Niech E(n) bedzie wartoscia oczeki-
wana wygranej gracza (w ztotéwkach) po zakonczeniu rozgrywki. Podaé
w postaci utamka nieskracalnego:

a) E(3)=189/16
b) E(2)=63/8
¢) E(1)=21/4

d) B(0)=7/2



