1. (3 pkt.) Wyznacz najwieksza, i najmniejsza wartosé funkeji f(x,y) = xy na zbiorze A zadanym
nieréwnoscia, 222 + 2 < 1, oraz znajdz wszystkie punkty zbioru A w ktérych owe wartoéci sa przyjmowane.

2. (4 pkt.) Przez $rodek kuli o promieniu 2a wywiercono walcowata, dziure o promieniu a. Oblicz
objetosé pozostatej bryty.

[Bardziej matematycznie: z kuli w R3 o $rodku w (0,0,0) i promieniu 2a usunieto te punkty, ktérych
odleglosé od osi OZ jest mniejsza niz a. Oblicz objeto$é pozostalej bryly.

3. (3 pkt.) Rozwiaz zagadnienie poczatkowe

() +yt)=2t,  y(1)=2.

4. (3 pkt.) Podaj (z uzasadnieniem) przyklad macierzy A € May2(R) spehiajacej réwnoczesnie
nastepujace warunki:
e kazdy wektor wlasny A lezy na prostej o réwnaniu z + y = 0;
e liczba 2 jest jedyna wartoscia wlasng macierzy A.

5. (4 pkt.) Niech G = {A € M2x2(R) : det A # 0}. Zbiér G z dzialaniem mnozenia macierzy tworzy
grupe.
a) Udowodnij, ze H = {A € G : det A = 1} jest dzielnikiem normalnym grupy G.
b) Udowodnij, ze W = {A € G : det A = 2} jest warstwg podgrupy H w grupie G.

6. (3 pkt.) Pokaz, ze jezeli zdarzenia A, B, C' sa niezalezne, to
a) A1 BN C saniezalezne;
b) A i BUC sa niezalezne.



