Zadania otwarte 2007-09.
1. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé funkeji

f(z) =2 —62"+32

na przedziale [—1,1] i poda¢, w ktérych punktach wartodci najmniejsza i najwieksza sa
osiggane.

2. Obliczy¢ sume szeregu

3. Obliczy¢ wartosé caltki
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Wikazéwka: Zmieni¢ kolejno$¢ catkowania.

4. A jest macierza kwadratowa wymiaru 3 x 3. Wektor v; jest wektorem wtasnym
macierzy A dla wartosci wlasnej -3. Wektor vy jest wektorem wlasnym macierzy A dla
wartoéci wlasnej 2. Dowieéé, ze wektor 2v; + 3v, jest wektorem wlasnym macierzy A%+ A.

5. Dowiesé, ze dla dowolnych elementéw a, b grupy nieabelowej (nieprzemiennej) G,
rzad elementu bab~! jest réwny rzedowi elementu a.

6. W tajnym osrodku badawczym pracuje 40 naukowcow: 20 mezczyzn i 20 kobiet.
Kontrwywiad ustalit, ze wsréd nich jest troje szpiegdéw: dwoch mezezyzn i jedna kobie-
ta. Nie ma jednak mozliwosci zidentyfikowania, ktérzy pracownicy osrodka sg szpiegami.
Osrodek ma rozpocza¢ nowy projekt badawczy, do ktérego przeprowadzenia trzeba utwo-
rzy¢ 20-osobowy zespot.

[lu mezezyzn i ile kobiet nalezy powota¢ w sktad zespotu, aby zmaksymalizowaé praw-
dopodobienstwo, ze w zespole nie znajdzie sie zaden szpieg ?



