Zadania otwarte 2007-02. -
1. Obliczy¢ sume szeregu potegowego > a,x", gdzie
n=0

0 — 1 dla n parzystych
"1 3 dla n nieparzystych

2. Obliczy¢ catke
81

3. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartos¢ funkceji

16

f(z,y) :3x+4y+5(x2+y2>

na zbiorze
{(z,9): 2" +22%° +y* =22 +9°} .

Wyznaczy¢ wszystkie punkty, w ktérych wartosci najmniejsza i najwieksza sa osiggane.

Przyja¢ bez dowodu, ze funkcja na podanym zbiorze jest ograniczona i osigga swoje
kresy.

4. Dane sy takie macierze kwadratowe A i B o wymiarach 7x 7, ze liczba 7 jest
wartos$cig wlasng macierzy AB odpowiadajaca wektorowi wlasnemu v.

Dowies¢, ze liczba 7 jest wartoscia wlasng macierzy BA.

5. Dana jest grupa nieabelowa (nieprzemiennna) G oraz takie jej elementy a, b, ze
spelnione sg nastepujace warunki:

o ¥=e,

e ba=a"'b.

Dowies¢, ze (ab)® =e.

6. Zdarzenia losowe A, B sg niezalezne, a ponadto kazde z nich ma prawdopodobien-
stwo rézne od 01 1.

Niech C' bedzie zdarzeniem: Zachodzi doktadnie jedno ze zdarzen A lub B.

Dowiesé, ze jezeli zdarzenia A i C' sg niezalezne oraz zdarzenia B i C' sg niezalezne,

to P(A)=P(B).

Zadania 3 i 6 po 4 punkty, pozostate po 3 punkty.



