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Zastosowania 20.06.2002

1. Niech {X,}>°, bedzie ciagiem niezaleznych zmiennych losowych
o rozkladzie jednostajnym na (0,1). Udowodnié, ze ciag zmiennych lo-
sowych {Y,}2° ,, ktérego wyrazy maja postac

X+ Xo+ .+ X
"X+ X34+ ..+ X2

jest zbiezny prawie wszedzie oraz podac¢ postaé granicy.

2. Niech {Ny(¢),t>0} i {Na(t),t >0} beda niezaleznymi procesami
Poissona o intensywnos$ciach odpowiednio A; i As.
(a) Uzasadnié, ze proces {N(t),t >0} ={Ny(t)+ Nao(t),t > 0} jest pro-
cesem Poissona o intensywnosci A + As.

(b) Niech Z oznacza moment zajScia pierwszego zdarzenia w procesie
{N(t),t > 0}. Podaé posta¢ rozkladu zmiennej losowej Z.

3. Niech X =(X1,Xy,...,X,)" dla n > 2 bedzie préba z rozkltadu wy-
ktadniczego o dystrybuancie F(z;\) = [1 —exp(—Az)]1(0,00)(2), A > 0.
Wyznaczy¢ estymatory parametru A:

(a) najwiekszej wiarogodnosci,

(b) nieobciazony z jednostajnie minimalng wariancja.

Ktéry z tych estymatoréw ma mniejsze ryzyko przy zalozeniu kwadra-
towej funkcji straty?

4. Rozwiaza¢ réwnanie
y' =2y +y=0,
przy warunku poczatkowym y(0) =1, y'(0) =0.



