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1 Niech {N;,t > 0} bedzie procesem Poissona z parametrem A. Okreslamy
proces {X;,t > 0} w nastepujacy sposéb:

Y, — 1 gdy N, jest liczba parzysta lub zerem,
P71 =1 gdy N, jest liczba nieparzysta.

a) Wykazaé, ze jest procesem Markowa.
b) Znalez¢ rozklady P;(t) = P(X; =1),i = —1, 1.

¢) Wyznaczyé prawdopodobienistwa przejscia
pij(s,t) = P{X; = jlz, =i}, gdzie s < t,4,j = —1,1.

d) Oblicz wartos¢ $rednia i funkcje korelacji tego procesu.

2 Stosujac centralne twierdzenie graniczne do odpowiednio wybranego
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3 Prawdopodobienstwo wyrzucenia orta w jednym rzucie moneta wynosi
%, 1 < a < oco. Rzucamy moneta niezaleznie tak dlugo, az po raz pier-
wszy pojawi sie orzel. Opisaé¢ przestrzen prob i rodzine rozktadéw praw-
dopodobienstwa na niej, dla tego doswiadczenia. Wyznaczy¢ estymatory
parametru a: (1) metoda momentéw, (2) metoda najwiekszej wiarogodnosci.
Ktéry z nich jest estymatorem nieobciazonym z jednostajnie minimalna wariancja?
Odpowiedz uzasadni¢.

4 Rozwiaz nastepujace réwnanie rézniczkowe

y" — 4y + 4y = texp(2t).



