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1. H i N sa podgrupami w G, przy czym N jest normalna.
(a) Uzasadnij, ze HN = {hn : h € H,n € N} jest podgrupa w G.
(b) Uzasadnij, ze H N N jest podgrupa normalna w H.
(¢) Uzasadnij, ze grupy ilorazowe HN//N i H//H N N sg izomorficzne.

2. Rozstrzygnij, ktéry z prostopadioscianéw wpisanych w dang kule ma
najwieksza, objetos¢.
3. Rozwazmy nastepujace normy na przestrzeni wektorowej R%:
(&) (2, y)|lr = Va* + ¢,
(b) [[(z, y)l2 = [=[ + [y],
(e) [I(z, y)[ls = max(|x], |y|).
Rozstrzygnij czy przestrzenie (R? || -]];), i = 1,2,3, sa:
(i) homeomorficzne jako przestrzenie topologiczne;
(ii) izometryczne jako przestrzenie metryczne;
(iii) izomorficzne jako przestrzenie unormowane.
4. Niech f : [a,b] — R bedzie funkcja klasy C' i niech
Z ={x € R: f'(x) = 0}. Uzasadnij, ze obraz f(Z) zbioru Z ma miare
Lebesgue’a zero. Wskazowka: skorzystaj z jednostajnej ciaglosci pochod-
nej f’.



